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台中一中 114學年度第一學期第二次期中考 高一數學試題 科目代碼：03 

一、多重選擇題：3題，每題 10分，共 30分。 

說明：所有選項均答對者，得 10分；每答錯 1個選項，扣 2分；所有選項均未作答，以零分計算。 

1. 坐標平面上，下列選項哪些正確？ 

(1)恰存在一條直線通過相異二點。 

(2)恰存在一個圓通過相異三點。 

(3)若 A(6,4)，B(8,9)，則𝐴𝐵 ⃡    的斜率𝑚𝐴𝐵 =
5

2
。 

(4)直線 8x+9y=72的斜率為
8

9
。 

(5)直線 6x+4y+8=0 的 y 截距為 2。 

2. 坐標平面上，已知圓 C：𝑥2 + 𝑦2 − 16𝑥 − 18𝑦 + 120 = 0，下列選項哪些正確？ 

(1)圓 C 的圓心坐標為(8, 9)，半徑為 5。 

(2)若點(a, 12)在圓 C 上，則𝑎 = 12。 

(3)過點 A(3,4)與圓 C 相切的直線有兩條。 

(4)圓 C 上的點與直線𝐿：3𝑥 + 4𝑦 = 5的最近距離為 11。 

(5)過原點 O(0,0)作圓 C 的兩切線，若兩切點為 P、Q，則切線段𝑂𝑃 = 2√30。 

3. 坐標平面上，關於△ABC 的內心 I、外心 O、重心 G、垂心 H，下列選項哪些正確？ 

(1)若內心 I與外心 O重合，則△ABC 為正三角形。 

(2)若 A(6,0)、B(0,8)、內心 I(6,6)，則可唯一決定 C 點坐標。 

(3)若 A(6,0)、B(0,8)、外心 O(7,7)，則可唯一決定 C 點坐標。 

(4)若 A(6,0)、B(0,8)、重心 G(8,8)，則可唯一決定 C 點坐標。 

(5)若 A(6,0)、B(0,8)、垂心 H(9,9)，則可唯一決定 C 點坐標。 

二、填充題：11題，每題 5分，共 55分。 

A. 若 A(0,0)、B(6,0)、C(0,8)，則△ABC 的外接圓半徑為。 

B. P(0,b)為 y軸上一點，其中 b > 0。令𝐿1、𝐿2為通過 P點，斜率分別為−
4

3
、−

3

2
的直線。 

若𝐿1、𝐿2分別與兩坐標軸圍成的兩個直角三角形的面積差為 6，則 b值為。 

C. 給定三點𝐴(0,1)、𝐵(−6,0)、𝐶(4,0)。 

若直線𝑦 = 𝑚𝑥將△𝐴𝐵𝐶分成面積相等的兩部分，則 m值為


 。(化為最簡分數) 

D. 過點 P(8,9)且與圓 C：𝑥2 + 𝑦2 − 8𝑥 − 3 = 0相切的直線有兩條， 

若此兩條切線分別與圓 C 交於 A、B兩點，則△ABP的外心坐標為
(,




)
。(化為最簡分數) 
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E. 若圓 C：𝑥2 + 𝑦2 + 6𝑥 + 4𝑦 − 37 = 0有一弦之中點為(1,1)，則此弦長度為。 

F. 兩點 A(2, 2)、B(6, 4)及直線𝐿：𝑥 + 2𝑦 = 15，若 P點在直線 L 上且∠𝐴𝑃𝐵 = 900， 

則 P點坐標為(,)。 

G. 在條件{
6 ≤ 𝑥 + 𝑦 ≤ 13

−17 ≤ 3𝑥 − 4𝑦 ≤ 18
的限制下，求𝑥2 + 𝑦2的最小值為。 

H. 設直線 L 非鉛直線，已知將 L 往右平移 5個單位，再向下平移 2個單位，得到直線𝐿′， 

且兩直線 L 與𝐿′的距離為 5，則直線 L 的斜率為


。(化為最簡分數) 

I. 函數𝑓(𝑥) = √(𝑥 + 4)2 + (
2

3
𝑥 − 6)

2

+ √(𝑥 − 4)2 + (
2

3
𝑥 − 7)

2

的最小值為。 

J. 若 A(0,0)，𝐵𝐶 ⃡    ：3𝑥 + 4𝑦 = 56，且△ABC 內心 I(4,6)，則△ABC 面積為。 

K. 設 k為整數，且方程式𝑥2 + 𝑦2 − 4𝑥 − 6𝑦 + 12 = 0的圖形恆在直線11𝑥 − 8𝑦 + 𝑘 = 0的上方， 

則 k的最大值為。 

三、題組：3題，每題 5分，共 15分 

(1)若𝑃𝑃1
 ⃡     為∠𝐴𝑃𝐵的內角平分線，則

𝑃𝐴

𝑃𝐵
=

𝑃1𝐴

𝑃1𝐵
。若𝑃𝑃2

 ⃡     為∠𝐴𝑃𝐵的外角平分線，則
𝑃𝐴

𝑃𝐵
=

𝑃2𝐴

𝑃2𝐵
。 

(2)直線上依序有 A、𝑃1、B、𝑃2四點，若滿足
𝑃1𝐴

𝑃1𝐵
=

𝑃2𝐴

𝑃2𝐵
= 𝑘 ≠ 1， 

 則稱 A、𝑃1、B、𝑃2為調和點列。其中𝑃1稱為內分點，𝑃2稱為外分點。 

(3)平面上，兩定點 A 與 B，若動點 P滿足
𝑃𝐴

𝑃𝐵
= 𝑘 ≠ 1， 

 則 P點的軌跡為圓，此圓稱阿波羅尼斯圓。 

 

L. 若 A、𝑃1、B、𝑃2為調和點列，且 A(27,0)、𝑃1(9,0)、B(3,0)，則𝑃2坐標為(,0)。 

M. 若𝐴(18,0)、𝐵(𝑎, 𝑏)，動點 ( , )P x y 滿足
𝑃𝐴

𝑃𝐵
= 3，且 P點軌跡為圓 C：𝑥2 + 𝑦2 = 62， 

則 a+b=。 

N. 若 A(18,0)、D(10,15)，P 點為圓 C：𝑥2 + 𝑦2 = 62上動點，則𝑃𝐴 + 3𝑃𝐷的最小值為。 

試題結束 
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參考答案： 

(1)(3)、(1)(3)(5)、(1)(2)(4)(5)、 

5、12、
−5

6
、(6,

9

2
)、10、(5,5)、18、

21

20
、13、84、−12、−9、2、51。 


