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總分 120 分，得分超過 100分以 100分計算。本測驗可使用計算機，並請將答案填寫至答案卷上。 

 

一、填充題 I (請默寫對數律及對數近似值準確到小數點後第 4位，每格 2分，共 20分。) 

(1) log loga ab c+ = _________________________ (2) log n

a b =______________________________ 

(3) log loga bb a = _________________________ (4) 
log

log

c

c

a

b
= ______________________________ 

(5) log 2 _______________________________ (6) log3_______________________________ 

(7) log7 ________________________________ (8) 10 6n = ， n __________________________ 

(9) 10 8m = ，m  __________________________ (10) 10 201202z = ， z  ____________________ 

 

二、單選題(每題 6分，共 30分。請將答案填寫至答案卷上。) 

1. (    ) 已知為圓周率，其近似值約為 3.1415926，則下列哪一個式子所得的值最大？ 

(1) 2 11 7 3log 11 log 7 log 3 log 16       (2) 27log 8
9      (3) 33 log +     

(4) 4

1

3

1
log ( )


      (5) ( ) ( )2 2log 41 5 log 41 5+ + −  

 

2. (    ) 已知 a、b 為實數，且滿足7 12a b= ，試選出正確的選項。 

(1) 1
b

a
 −    (2) 1 0

b

a
−      (3) 0 1

b

a
     (4) 1 2

b

a
     (5) 2

b

a
  

 

3. (    ) 下列哪一個選項中的函數圖形的漸近線「不是」坐標軸 (x軸或 y 軸其中之一)？ 

      (1) 5 2xy =       (2) 
21

( )
5

xy −=      (3) 2logy x=     

      (4) 1

3

2 logy x= +     (5) ( )log 2y x= −  

 

4. (    ) 已知函數 ( ) ( )2

2log 3 12 27f x x x= − + 的最小值為 a。請選出正確的選項。 

      (1) 0 1a     (2) 1 2a     (3) 2 3a     (4) 3 4a     (5) 4 5a   
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5. (    ) 函數 ( )log
a

y x b= + 的函數圖形如右，試問下列何者正確？ 

       (1) 0a  且 2 1b−   −     (2) 0a  且 0b   

       (3) 0a  且0 1b        (4) 0a  且1 2b   

       (5) 0a  且 2b   

 

 

三、多選題(每題 10分，共 20分。請將答案填寫至答案卷上。) 

6. (       ) 下列有關指數與對數的運算敘述，哪些是正確的？ 

          (1) 1log 0的值可以是任意數     (2) 22

1
log ( ) log 9

3
= −     (3) ( )

2
3 9− =  

          (4) 7 7 7log (4 ) log 4 log + = +    (5) ( )2log 4 100x x=  =   

 

 

 

7. (       ) 已知 e 為自然對數的底，其近似值約為 2.71828，則下列敘述哪些正確？ 

   (1) 若0 1x  ，則 xy e= 的圖形 xy = 的圖形的上方 

   (2) 若 1x  ，則 logey x= 的圖形 logy x= 的圖形的上方 

   (3) 
xy a= 的圖形與 logay x= 的圖形的凹向性一致 

   (4) 
xy a−= 的圖形與 logay x= 的圖形的遞增遞減性一致 

   (5) 若 0p q  ，則 2

2

p qp q
pqe e

e e
+

+
   

 

 

 

四、填充題 II (每格 8分，共 40分。請將答案填寫至答案卷上。) 

A. 阿鴻在股票市場裡頻繁買進賣出，每個交易日收盤結算都獲利該日開盤前資金的 5％，第 200 個

交易日收盤後，經結算得資金已達原始資金的 200(1+5%) 倍。若將 200(1+5%) 表示為科學記號 10na

寫法，即 200(1+5%) 10na=  ，則數對 ( ),a n = ____________________________________。 

                                      (a請計算準確至小數點後第 2位，n為正整數)  
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B. 對數方程式 ( )2

5 1

5

1
log 13 30 log ( )

7 46
x x

x
+ + =

+
的解 x =______。 

 

 

 

 

 

 

C. 己知1 4x  ，且 ( )
( )4

28 log x
f x x

−
= 。 令函數 ( )f x 的最大值為 M、最小值為 m， 

求數對 ( ),M m = ______________ 

 

 

 

 

 

 

D. 在養分充足的情形下，細菌的數量會以指數函數的方式成長，假設細菌 A的數量每兩個小時可以

成長為四倍，細菌 B 的數量每三個小時可以成長為四倍。若養份充足且一開始 A 細菌的數量與 B

細菌的數量相等，則大約_______小時後(四捨五入整數)，，細菌 A的數量除以細菌 B的數量會大於

2024。 

 

 

 

 

 

 

E. 根據海洋學的研究，當一個潛水員每下降 1公尺，光線的強度就會減少 2.5%，，若在在有一位潛水

員已經下降到光線強度低於水面時的 30%，則此時潛水員至少下降了大約____________公尺。 

                                                            （準確到小數點後第 2位） 
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五、繪圖題(10 分) 

請將函數 ( )2

2logy x= 的圖形繪製在答案卷上的坐標軸上。 
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市立臺中一中 113 學年度第 1學期第二次期中考高二數學 B 答案卷 

班級：□201 □202 座號：______姓名：______________ 

總分 120 分，得分超過 100分以 100分計算。 

一、填充題 I (每格 2分，共 20分。) 

(1) loga bc  (2) logan b  (3) 1 (4) logb a  

(5) 0.3010 (6) 0.4771 (7) 0.8451 (8) 0.7781或 0.7782 

(9) 0.9030或 0.9031 (10) 5.3036     

 

二、單選題(每題 6分，共 30分。) 

1. (4) 2.  (3) 3.  (5) 4.  (4) 5. (4) 

 

三、多選題(每題 10分，共 20分。) 

6.  (2)(3)(5) 7.  (2)(5) 

 

四、填充題 II (每題 8分，共 40分。) 

A. (1.73, 4) B. 2 C. ( )16,1  

D. 33 E. 47.55   

 

五、繪圖題(10分) 

六、請將函數 ( )2

2logy x= 的圖形 

繪製在右方坐標軸上。 
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一、填充題 I (每格 2分，共 20分。) 

(1) log loga ab c+ = loga bc  (2) log n

a b = logan b  

(3) log loga bb a = 1 (4) 
log

log

c

c

a

b
= logb a  

(5) log 2 0.3010 (6) log30.4771 

(7) log7 0.8451 (8) 10 6n = ， n 0.7781 或 0.7782 

(9) 10 8m = ，m  0.9030或 0.9031 (10) 10 201202z = ， z  5.3036 

 

二、單選題(每題 6分，共 30分。) 

1. (4)  (1) 2 11 7 23 log 16 4log 11 log 7 log 3 log 16 = =    (2) ( ) ( )2
3

37
2log 2

log 22 2log 8
3 3 2 49 = = = =     

(3) 33 3 log 3 43 log  ++  =    (4) 4

3 31

3

3

4

3 3

1
l log 4 log 3 log g l 3o ( g l g) o o    


= =  =  +  +  

(5) ( ) ( ) ( )( ) ( )2 2 22 2 4l log 4 5 log 41 5 41 5 log 41 25 og g1 lo 41 5 16= + = − =+ + − − =  

2. (3) 7 12a b= 7 12
b

a = 12

log7
log 7 0.7831

log12

b

a
 = =   

3. (5)   (1) 5 2xy =                   (2) 
21

( )
5

xy −=              (3) 2logy x=    

     

(4) 1

3

2 logy x= +            (5) ( )log 2y x= −  

            

4. (4)  ( ) ( ) ( ) ( )
22

2 2

2

22 log 3 4 27 log 3 2 15 log 15log 3 12 27f x x x xx x   = − + = − + 
   

= − + ， 

故最小值為 2log 15。又 2 2 2 2log 8 log 15 log 16 3 log 15 4     ，故選(4)。 

5. (4)  ( ) ( )lolog g
a

y xb ax b= + += 先左移 b單位(1 2b  )，再直方向伸縮為原來 a倍( 0a  )。 

  



三、多選題(每題 10分，共 20分。) 

6. (2)(3)(5) 

(1) 1log 0記號不存在    

(2) 1

2
2 2

2
2

11
l 3

1
log 3 log 3 2log

1

2

og ( )
3

− −
= =  = − ； 2

2 22 log 3 2log 3log 9− = − = −      

(3) ( )
2

3 9− =     (4) 7 7 7 7log (4 ) log 4 log log 4  + + =   

(5) 
2 42 210 10 100log 4x x x=  = =  =   

7. (2)(5) 

(1) 若0 1x  ，則 xy e= 的圖形 xy = 的圖形的下方 

(2) 若 1x  ，則 logey x= 的圖形 logy x= 的圖形的上方，正確。 

(3) 
xy a= 的圖形與 logay x= 的圖形的凹向性一致 1a  凹向性相反；0 1a  凹向性一致 

(4) 
xy a−= 的圖形與 logay x= 的圖形的遞增遞減性一致 遞增遞減性相反 

(5) 若 0p q  ，則 2

2

p qp q
pqe e

e e
+

+
    算幾不等式 

 

四、填充題 II(每題 8分，共 40分。) 

A. (1.73, 4)  
200200 log1.05 200 log1.05 200 0.0212 4.23786 0.23786 4 4 41.05 10 10 10 10 10 10 1.7292 10 1.73 10 = = = = =       

           ( ) ( ), 1.73,4a n =  

B. 2  (1) 真數為正 2 13 30 0x x + +  且7 46 0x +   ( )( )3 10 0x x+ +  且
46

7
7

x  −  3x  −  

   (2) ( ) ( )2 2 2

5 1 5

5

1
log 13 30 log ( ) log 7 46 13 30 7 46 6 16 0

7 46
x x x x x x x x

x
+ + = = +  + + = +  + − =

+
 

         ( )( )2 8 0 2x x x − + =  = 或 8− (不合) 

C. ( )16,1   ( )
( )

( ) ( )
4

28 log 2

2 2 2 2 2log 8 4log log 4 log 8log
x

f x y x y x x x x
−

= =  = −  = − +  

      令 2logt x= 可得 ( ) ( ) ( )
22 24 8 4 2 4 1 4f x t t t t t= − + = − − = − − +  

      2 2 21 4 log 1 log log 4 0 2x x t         

      如右圖，在 1t = 時， 2log y有最大值 4 

                  在 0t = 或 2t = 時， 2log y有最小值 0 

      即      在 12 2 2tx = = = 時，y 有最大值 42 16=  

                  在 02 1x = = 或 22 4x = = 時，y 有最小值 02 1=  ( ) ( ), 16,1M m = 。 



D. 33 由題意可知 ( ) 2
0 4

t

n A N=  、 ( ) 3
0 4

t

n B N=    可得  
( )

( )

2
0 2 3 6

3
0

4
4 4 2024

4

t
t t t

t

n A N

n B
N

−
= = = 



4 4 2 2

t
log 2024 t 6 log 2024=3 log 2024 3 log 2024 32.94 33

6
           

E. 47.55 公尺  下潛 h小時後的光線強度為 ( ) ( )1 2.5% 0.975
h hf h = − =  

              由題意知0.975 30% 0.3h  =
log0.3

47.55438563 47.55
log0.975

h    (公尺) 

 

五、繪圖題(10分) 

答案如右圖 

 

 

 


