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113 學年度第二學期第一次定期考高一數學試題 

命題範圍：第一章數列與級數、第二章數據分析 

一、多選題（每題 7 分，共 28 分） 
1. 若數列 na 為等差數列，公差為 2 ，前 n項之和以 nS 表示，已知

25 30S S ，請選出正確的選項。  
(1) 1 <0a    

(2) 24 25 26 27 28 29 30 31 32 0a a a a a a a a a            

(3) 53 2| | <a a    
(4) nS 的最大值為 756  

(5) 3 3 3 3 3 3
22 23 24 25 26 27 3528a a a a a a        

2. 設一數列 5 , 2 , 4 , 2 , 10 , 2 , x。將此數列的算術平均數 、中位數 Me 及
眾數依照由小到大次序排列，形成一公差為正數的等差數列。請選出正確

的選項。 
(1)所有可能的 x 之總和為 20  
(2)算術平均數 必為奇數    
(3)中位數 Me 必為奇數  
(4)若 5 , 2 , 4 , 2 , 10 , 2 , x 的標準差為 σ，則 2 < σ < 6  
(5) 5 , 2 , 4 , 2 , 10 , 2 , x 的第 40 百分位數為 2 

3. 已知兩變數 x 與 y 的數據如下： 

 x 1 3 1 3 
y 2 a b 0 

 

以最小平方法求出 y 對 x 的迴歸直線方程式為 y＝－x＋4，請選出正確的

選項。 
(1) y 的平均數為 2   
(2) x 的標準差小於 y 的標準差 

(3) x 與 y 的相關係數為
1
2

     

(4) a－b＝2    
(5) a＝1   
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4. 已知兩變數 x 與 y 的平均數 =60x ， =70y ，標準差分別為正數 x 、

y ，x 與 y 的相關係數為 0.8，又迴歸直線方程式通過點(20,40)。請選出正

確的選項。  

(1) y 對 x 的迴歸直線的斜率為 0.8  

(2) x 的標準差小於 y 的標準差  

(3) y 對 x 的迴歸直線通過點(56 , 67)   

(4)若 3 2x x   ， 10 2y y   ，則 x與 y的相關係數為 0.8  

(5)若 = x

x

xx 

 ， = y

y

y
y





 ，則 y對 x的迴歸直線為 y=0.8 x   

 

二 、 選 填 題 （ 每 格 7 分 ， 共 6 3 分 ）  

A. 已知數列 nna ，若對所有正整數 n，此數列前 n 項之和 

2
1 2 32 3 3 3na a a na n n       ，則 1 8+4a a 之值為    ○5 ○6    。    

B.  阿建公司統計發現 112 年與 113 年營業額的成長率分別為 25％、28％，

若 112 年、113 年、114 年這三年營業額的平均成長率要大於或等於 40

％，則 114 年的成長率至少要為   ○7 ○8 .○9     ％ 。 

C.  從正整數數列 1, 2, 3,… 中，刪去所有的完全平方數（
2 2 21 , 2 , 3 ,）之

後，仍維持由小到大的順序得到一個新的數列，若新數列前 225 項的和

為 160k，則正數 k 為   ○10○11○12     。 
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D.  數列 na 成等比數列，且對所有正整數 n，an > 0。若第 11 項至第 30 項

之和 11 12 13 30 18a a a a     ，第 31 項至第 50 項之和

31 32 33 50 72a a a a     ， 

則前 90 項之和 1 2 3 90a a a a        ○13○14○15○16    。 

E.  設等差數列 na 的前 n項之和以 nS 表示，若 2 100nS  且 3 200n nS S  ，

又 2n nS S k  ，則 k 之值為    ○17○18    。 

F.  已知正數 p 與整數 q 使得數列 na 滿足 1

1

1
; 2n n

a
a p a q n

 


    當
，若

2 2a  ， 4 14a  ，且對所有正整數 n， n
na      ，其中 為正整

數，則 + +   之值為      
○19○20

○21
     。（化成最簡分數） 

G.  假設某班的甲、乙兩組學生成績如下： 
甲組有 10 人，平均成績為 80 分，標準差 14 分；乙組有 20 人，平均成

績為 65 分，標準差 11 分。 
若此班 30 人之標準差為 分，且 +1n n  ， n 為正整數， 

則 n 為    ○22○23     。 
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H. 假設某班第一次段考國文成績 ( )x 與數學 ( )y 成績統計如下：國文科平均

45x  分、標準差 6x  分；數學科平均 40y  分、標準差 12y  分，

且國文和數學的相關係數為 0.7r  ；因為成績不理想，老師決定調整成

績，將每個人的國文成績 ( )x 都分別乘上 0.6 後，再加 40 分，且將每個人

的數學成績 ( )y 都分別乘上 0.6 後，再加 40 分，得到調整後的國文成績

( x )與數學成績( y )，若調整後的 y對 x的迴歸直線方程式為

y mx k   ，則序組(m , k)為   ቀ ○24 .○25  , ○26○27 .○28  ቁ    。      

I. 直角坐標平面上四點 1(0, 2)P , 2 (2, 2)P , 3(2,0)P , 4 (0,0)P 圍成一個正方形，假

設 5P 為 1 2PP 之中點， 6P 為 2 3P P 之中點， 7P 為 3 4P P 之中點， 8P 為 4 5P P 之中

點，以此步驟繼續下去。設 nP 的坐標為 ( , )n nx y ，對所有正整數 n，則

300 301 302 303 300 301 302 303( 2 2 2 )( 2 2 2 )x x x x y y y y      之值為    ○29○30    。    
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三 、 混 合 題 （ 共 9 分 ）  

1. 三邊長為正整數的三角形稱為丟番圖三角形。若 na 表示最大邊長為 n 的丟

番圖三角形的個數，例如： 

當 1n  時，三邊邊長為(1,1,1)，只有 1 種，即 1 1a  ； 

當 2n  時，三邊邊長為(2,2,2),(2,2,1)，共 2 種，即 2 2a  ； 

當 3n  時，三邊邊長為(3,3,3),(3,3,2),(3,3,1),(3,2,2)，共 4 種，即 3 4a  ； 

試回答以下問題： 

(1) 4a 之值為下列哪個選項？    ○31      (單選題，3 分) 

    (1)5  (2)6  (3)7  (4)8  (5)9   

(2) 
42 44 46 48 50 52 54

1 1 1 1 1 1 1
a a a a a a a

      之值為    
○32

○33 ○34
   。（化成最簡分

數）(選填題，6 分) 

  


