
高雄市高雄女中 113上高一第二次期中考

一、多選題（占 28分）

說明：第 1題至第 4題，每題 7分。（7-4-1-0）

1. 坐標平面上，已知 △𝐴𝐵𝐶 的三頂點坐標為 𝐴 (1, 2)，𝐵 (4, 6)，𝐶 (−4, 14)，若 𝐵𝐶 上有一點 𝐷 點且

𝐵𝐷 : 𝐶𝐷 = 3 : 1，下列敘述哪些正確？

(1) 𝐷 點坐標為 (−2, 12)

(2) 𝐵𝐶 所在的直線方程式為 𝑥 + 𝑦 = 10

(3) 𝐴𝐷 所在的直線方程式為 10𝑥 + 3𝑦 = 16

(4) △𝐴𝐵𝐶 = 28

(5) △𝐴𝐵𝐶 中 𝐵𝐶 上的高為
7
2

2. 設點 𝑃 (𝑎, 𝑏)在三直線 𝐿1 : −𝑥 + 2𝑦 + 6 = 0、𝐿2 : 2𝑥 + 𝑦 = 4、𝐿3 : 2𝑥 − 𝑦 = −2所圍成的三角形區域內
(包含直線)，則 𝑃 (𝑎, 𝑏)可以使得下列哪些不等式必然成立？

(1) 𝑎 − 2𝑏 ≤ 6

(2) 2𝑎 + 𝑏 ≥ 4

(3) 𝑎 − 𝑏 ≤ −1

(4) 𝑎 + 𝑏 ≤ 5

(5) 2𝑎 − 𝑏 ≤ −2

3. 若直線 𝐿 : 𝑦 = −𝑥 + 𝑘 在坐標平面上移動，且兩圓 𝐶1 : 𝑥2 + 𝑦2 = 2與 𝐶2 : (𝑥 − 6)2 + (𝑦 − 6)2 = 2，試
問下列敘述那些正確？

(1)當 𝑘 = −2，直線 𝐿與圓 𝐶1 相交於兩點

(2)當 𝑘 = −5，直線 𝐿與圓 𝐶1 不相交

(3)當 𝑘 = 10，直線 𝐿與圓 𝐶2 相交於一點

(4)當 𝑘 = 13，直線 𝐿與圓 𝐶2 不相交

(5)當 2 < 𝑘 < 10，直線 𝐿在圓 𝐶1 與圓 𝐶2 之間通過
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4. 已知圓 𝐶 : (𝑥 − 1)2 + (𝑦 − 2)2 = 37內有一點 𝑃 (2, 4)在弦 𝐴𝐵上，且 𝐴𝑃 = 2𝑃𝐵，試問下列敘述哪些
正確?

(1) 𝐴𝐵 = 12

(2)通過 𝐴, 𝐵的直線有一條

(3)圓心到 𝐴𝐵的距離為 2

(4)通過 𝐴, 𝐵的直線方程式可能為 3𝑥 − 2𝑦 = −2

(5)通過 𝐴, 𝐵的直線方程式可能為 𝑥 = 2

二、填充題（占 72分）

說明：第 5題至第 16題，每格 6分。

5. 已知直線 𝐿與直線 𝑥 − 3𝑦 + 2 = 0平行，且直線 𝐿通過 𝐴 (1,−1)，試求 𝐿的方程式

為【 】。(請用 𝑎𝑥 + 𝑏𝑦 + 𝑐 = 0表示答案)

6. 坐標平面上，已知圓 𝐶 方程式為 2𝑥2 + 2𝑦2 + 4𝑥 − 4𝑦 − 12 = 0，求圓 𝐶 的面積為【 】。

7. 已知直線 𝐿與 𝑀 均與直線 3𝑥 + 4𝑦 − 12 = 0垂直，且 𝐿與 𝑀 兩直線分別與 𝑥軸、𝑦軸所圍成的三角

形面積均為 24，求 𝐿與 𝑀 的距離為【 】。

8. 若 𝐴 (3, 1)與 𝐵 (1 − 𝑘,−1)所形成的線段為 𝐴𝐵，𝐴𝐵會與 𝐿 : 3𝑥 + 𝑦 = 4相交，則 𝑘 的範圍為何？

【 】。

9. 設一圓 𝑄切 𝑥軸於 (5, 0)，且被 𝑦軸所截的弦長為 24，試求此圓 𝑄的面積為【 】。

10. 坐標平面上，圓 𝐶 方程式為 (𝑥 − 3)2 + (𝑦 + 4)2 = 9與一直線 𝐿 : 𝑥 + 2𝑦 = 𝑘

(1) 𝑃 (𝑥, 𝑦)在圓 𝐶 上，若 𝑥2 + 𝑦2 的範圍為 𝑎 ≤ 𝑥2 + 𝑦2 ≤ 𝑏，試求 𝑎 + 𝑏 =【 】。

(2)直線 𝐿先向右移動 1單位再向上移動 2單位後得到直線 𝐿1，若 𝐿1 與 𝑥 + 2𝑦 = 10的距離為
√

5，試
求 𝑘 =【 】。

11. 若坐標平面上有兩條直線 𝐿 : 𝑘𝑥 − 2𝑦 = 2𝑘 − 1與 𝑀 : 3𝑥 + 𝑠𝑦 = 2𝑠 − 1互相重合，試求 𝑘 + 𝑠的值

為【 】。

12. 坐標平面上，設圓 𝐶 : 𝑥2 + 𝑦2 + 𝑝𝑥 + 𝑞𝑦 − 8 = 0與直線 𝑥 + 𝑦 = 2相切於 (−4, 𝑟)，則
𝑝 + 𝑞 + 𝑟 =【 】。
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13. 在坐標平面上，有四個不等式分別為 𝑥 + 𝑦 ≥ 6，𝑥 − 4𝑦 ≥ −14，6𝑥 − 𝑦 ≤ 50，𝑥 + 3𝑦 ≤ 21將 𝑥𝑦平面

圍成一個封閉的區域 𝑅，若動點 𝑃 (𝑎, 𝑏)在區域 𝑅內移動 (包含邊界)，試問：

(1)若 𝑎和 𝑏均為整數，則動點 𝑃 (𝑎, 𝑏)共有【 】個。

(2)試求 𝑎2 + 𝑏2 的最小值為【 】。

14. 平面坐標上有一點 𝑃 (8, 14)對圓 𝑥2 − 6𝑥 + 𝑦2 − 8𝑦 = 0作圓之切線，若切點分別為 𝐴，𝐵，則 △𝑃𝐴𝐵
的面積為【 】。

15. 坐標平面上正 △𝐴𝐵𝐶 的邊長為 17，點 𝑃在 △𝐴𝐵𝐶 的外部，𝐴𝑃 = 8，𝐵𝑃 = 15，試問符合條件的點
𝑃共有幾個？【 】。

16. 若 𝐸 點在直線 𝐿1 : 𝑦 = 𝑥上，𝐹 點在直線 𝐿2 : 𝑦 = 0上，𝐷 點在圓 𝐶 : (𝑥 − 6)2 + (𝑦 − 2)2 = 1，試求
△𝐷𝐸𝐹 的最短周長為【 】。
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參考答案

1. 1234 2. 14 3. 235 4. 15
5. 𝑥 − 3𝑦 − 4 = 0

6. 8𝜋

7.
48
5

8. 𝑘 ≥ −2
3

9. 169𝜋
10. (1) 68；(2) 0，10

11.
71
21

12. 62
13. (1) 30；(2) 18

14. 40
15. 2

16. 4
√

5 −
√

2
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