
台南市台南一中 112下高一期末考

第壹部分：選擇（填）題（占 86分）

一、單選題（占 35分）

說明：第 1題至第 7題，每題 5分。

1. sin2 61◦ + cos2 119◦ + cos 300◦ + tan 135◦ + sin 210◦ + cos (−180◦) + sin 270◦的值為下列哪一個選項？

(1) −2 −
√

3
2

(2) −2

(3) 0

(4) 2

(5) 1 +
√

3
2

2. 平面直角坐標中一直線 𝐿通過 (3,−2)、(−1, 4)。已知 𝐿與 𝑥軸的銳夾角為 𝜃，則下列哪一個選項為

𝜃 所在範圍？

(1) 0◦ < 𝜃 < 30◦

(2) 30◦ < 𝜃 < 45◦

(3) 45◦ < 𝜃 < 60◦

(4) 60◦ < 𝜃 < 75◦

(5) 75◦ < 𝜃 < 90◦

3. 一漁船海中向東行駛，於 𝐴處發現燈塔 𝑃在東 37◦北的方位；繼續向東行駛 100海哩至 𝐵處再測

得燈塔 𝑃位於東 53◦北的方位。假若漁船航行方向不變，請問燈塔 𝑃與漁船最近的距離約為多少海

哩？

(計算參考值：sin 37◦ ≈ 3
5
，sin 53◦ ≈ 4

5
，請選出最接近的答案)

(1) 156海哩

(2) 161海哩

(3) 166海哩

(4) 171海哩

(5) 176海哩
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4. 五個三角函數中：𝑎 = sin 111◦，𝑏 = cos 222◦，𝑐 = tan 333◦，𝑑 = sin 444◦，𝑒 = cos 555◦，最大值是哪
一個？

(1) 𝑎

(2) 𝑏

(3) 𝑐

(4) 𝑑

(5) 𝑒

5. △𝐴𝐵𝐶 的外接圓圓心為 𝑂，已知 ∠𝐴 = 15◦、∠𝐵 = 30◦、𝐴𝐵 = 4，則 △𝑂𝐵𝐶 之面積 =？

(1) 2

(2) 2
√

3

(3)
√

6 +
√

3
2

(4)
√

6

(5)
√

6 +
√

2
2

6. 如圖，正方形 𝐴𝐵𝐶𝐷 邊長為 10單位，內部有一點 𝑃，其中 𝑃𝐴 = 8，𝑃𝐵 = 6，試問：𝑃𝐶 長度 =？

(1) 2
√

5

(2) 3
√

5

(3) 4
√

2

(4) 5
√

2

(5) 2
√

10

2



7. 如圖，一圓內有兩條弦 𝐴𝐶，𝐵𝐷 相交於 𝑃點，已知 ∠𝐴𝑃𝐵 = 60◦，𝐶𝐷 =
√

3 − 1且外接圓半徑為
√

2，則 𝐴𝐵長為何？

(1) 2

(2)
√

2

(3)
√

3

(4)
√

3 + 1

(5)
√

6 −
√

2

二、多選題（占 21分）

說明：第 8題至第 10題，每題 7分。（7-5-3-0）
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8. 如圖，單位圓 (半徑為 1單位)圓心為原點 𝑂，過圓上一點 𝑃(第一象限)做切線
←→
𝐴𝐵交 𝑥軸、𝑦軸交

於 𝐴、𝐵，已知 𝑂𝑃 = 1，𝐴𝐵 = 3，∠𝐴𝑂𝑃 = 𝜃，則下列選項哪些正確？

(1) 𝐵𝑃 = cos 𝜃

(2) tan 𝜃 + 1
tan 𝜃

= 3

(3) sin 𝜃 × cos 𝜃 =
1
3

(4)
(
𝑂𝐴 +𝑂𝐵

)2
= 20

(5)
(
𝑂𝐴 −𝑂𝐵

)2
= 3

9. 在坐標平面上，廣義角 𝜃 的頂點為原點 𝑂，始邊為 𝑥軸的正向，在直線 𝑦 = −5上取相異三點 𝐴、

𝐵、𝐶 分別對應的廣義角為 𝜃1、𝜃2、𝜃3。已知 𝐵為 𝐴𝐶 的中點，則下列選項哪些正確？

(1) sin 𝜃1、sin 𝜃2、sin 𝜃3 都小於 0

(2)若 cos 𝜃2 = 0，則 cos 𝜃1 × cos 𝜃3 可能大於 0

(3)若 sin 𝜃1 = −1，則 tan 𝜃2 × tan 𝜃3 > 0

(4)若 𝜃1、𝜃2、𝜃3 均非象限角，則 cos 𝜃1、cos 𝜃2、cos 𝜃3 成等差

(5)若 𝜃1、𝜃2、𝜃3 均非象限角，則
1

tan 𝜃1
、

1
tan 𝜃2

、
1

tan 𝜃3
成等差
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10. △𝐴𝐵𝐶 中，𝐵𝐶、𝐶𝐴、𝐴𝐵邊上的高分別為 ℎ𝑎 = 12、ℎ𝑏 = 8、ℎ𝑐 = 6，其中三邊長 𝐵𝐶 = 𝑎、

𝐶𝐴 = 𝑏、𝐴𝐵 = 𝑐，則下列選項哪些正確？

(1) sin 𝐴 : sin 𝐵 : sin𝐶 = 3 : 4 : 6

(2) cos 𝐴 = −7
8

(3) sin 𝐴 =

√
15
8

(4) 𝑏 =
24
√

15

(5) △𝐴𝐵𝐶 的面積 =
192
√

15

三、填充題（占 30分）

說明：第 11題至第 16題，每題 5分。

11. 𝜃 為銳角且 3 sin2 𝜃 = 7 − 8 cos 𝜃，則 tan 𝜃 =【 】。(化成最簡根式)

12. 若 180◦ < 𝜃 < 360◦且 sin(−2024◦) + cos 𝜃 = 0，則 𝜃 =【 】度。

13. 已知 𝐴、𝐵兩點的極坐標分別為 [2, 0]、[6, 120◦]，𝑀 為 𝐴𝐵中點且 𝑀 的極坐標為 [𝑟, 𝜃]，其中
𝑟 > 0，0◦ < 𝜃 < 360◦，則數對 (𝑟, tan 𝜃) =【 】。(化成最簡根式)

14. 如圖，△𝐴𝐵𝐶 中，𝐶𝐴 = 5，𝐴𝐵 = 8，∠𝐴 = 60◦，有一圓圓心為 𝑃且 𝑃不在 △𝐴𝐵𝐶 內部，此圓又與
−−→
𝐴𝐵、

−−→
𝐴𝐶、𝐵𝐶 均相切，求此圓的半徑 =【 】。(化成最簡根式)

5



15. 如圖，沙漠中有兩條筆直公路 𝑀、𝑁 交於 𝑃點且兩公路夾角 30◦，於公路 𝑀 上有兩城鎮 𝐴、𝐵，

其中 𝐴位於 𝑃、𝐵之間，且已知 𝑃與 𝐴城鎮相距 8 𝑘𝑚、𝐴與 𝐵城鎮相距 6 𝑘𝑚。由於公路 𝑁 沒有城

鎮，想在 𝑁 上設置一城鎮 𝐶 且先建造兩條公路 𝐴𝐶 及 𝐵𝐶 以方便交通，基於經費考量，𝐴𝐶 + 𝐵𝐶 長
度和必須最小，試問：𝐴𝐶 + 𝐵𝐶 長度和最小為【 】公里。(化成最簡根式)
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16. 遊樂區內有一座圓形湖泊，其半徑為 600公尺。在湖岸有 𝐴、𝐵、𝐶 三處休憩點及 𝑃處一座垂直

湖面電信高塔 𝑃𝑇。從 𝐴、𝐵、𝐶 三處測得高塔頂端 𝑇 的仰角分別為 45◦、30◦、60◦，且 sin ∠𝐵𝐴𝐶 =
1
2
，

sin ∠𝐵𝐶𝐴 =

√
3

3
，試問高塔 𝑃𝑇 的高度為【 】公尺。(化成最簡根式)

第貳部分：混合題（占 14分）

說明：本部分共有 1題組，每一子題配分標於題末。限在標示題號作答區內作答。選擇題與「非
選擇題作圖部分」使用 2B鉛筆作答，更正時，應以橡皮擦擦拭，切勿使用修正液（帶）。非選
擇題由左而右橫式書寫，作答時必須寫出計算過程或理由，否則將酌予扣分。

17－ 19題組

有一座古蹟門廊有修護必要，入口門的形狀為一六邊形 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹，依據調查，六邊形的六個頂點均

在一個圓上且 𝐴𝐵 = 𝐵𝐶 = 𝐶𝐷 = 6 𝑚，𝐷𝐸 = 𝐸𝐹 = 𝐹𝐴 = 3 𝑚，必須要算出其他資料完成修護工作，假

設六邊形外接圓圓心為 𝑂，試問：
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17. ∠𝐵𝑂𝐹 = 𝛼，∠𝐵𝐴𝐹 = 𝛽，則下列哪一個選項為正確？（單選題，3分）

(1) cos𝛼 = 0，cos 𝛽 = −1
2

(2) cos𝛼 = −1
2
，cos 𝛽 = −1

2

(3) cos𝛼 = −
√

3
2
，cos 𝛽 = −1

2

(4) cos𝛼 = −1
2
，cos 𝛽 = −

√
3

2

(5) cos𝛼 = −1
2
，cos 𝛽 = 0

18. 六邊形外接圓半徑為何？（非選擇題，6分）

19. 六邊形 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹 的面積為何？（非選擇題，5分）
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參考答案

第壹部分：選擇（填）題

1. 2
2. 3
3. 4
4. 4
5. 1
6. 5
7. 1
8. 235
9. 135
10. 35

11.
√

5
2

12. 226

13.
(√

7 , −3
√

3
)

14.
10
√

3
3

15. 2
√

37

16.
600
√

55
11

第貳部分：混合題

17. 2

18.
√

21

19.
117
√

3
4
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