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臺北市立第一女子高級中學 112 學年度第一學期第一次期中考	高三數學乙	文組試題	
	

註：總分超過 100 分者，以 100 分計；班級、座號等欄位劃記錯誤者，扣 5分。	
	

一 、 單 選 題 （ 24 分 ） 	

說明：每題答對者得 6分；答錯、未作答或畫記多於一個選項者得 0分。	

1.首項為 1，公比為0. 3$的無窮等比級數和為下列哪個選項？	

	 (1)	
!
"
	 	 	 	 (2)	

"
#
	 	 	 (3)	

!$
%
	 	 	 	 (4)	

"
&
	 	 	 	 (5)	3	

	

	

2.已知函數𝑓(𝑥) = 2𝑥 sin !
'
的值是介在𝑦 = 2|𝑥|與𝑦 = −2|𝑥|之間，意即−2|𝑥| ≤ 2𝑥 sin !

'
≤ 2|𝑥|，	

則lim
'→$

2𝑥 sin !
'
之值為下列哪個選項？	

	 (1)	 0	 (2)	 1	 (3)−2	 	 	 	 	 (4)	2	 (5)不存在	 	

	

	

3.已知方程式(𝑥 − 10)(𝑥 − 20)(𝑥 − 30) = 𝑥	有三個實根𝛼, 𝛽, 𝛾，且三個整數𝑎, 𝑏, 𝑐滿足	

𝑎 < 𝛼 < 𝑎 + 1, 𝑏 < 𝛽 < 𝑏 + 1, 𝑐 < 𝛾 < 𝑐 + 1,	
則𝑎 + 𝑏 + 𝑐 =？	 	

	 	 (1)59	 	 	 	 (2)60	 	 	 	 (3)61	 	 	 	 (4)62	 	 	 	 (5)63	 	

	

	

	

	

4.如圖，以𝐴𝐵$$$$為直徑的單位圓𝑆!內作一個內接等腰直角三角形𝐴𝐵𝐶。在三角形𝐴𝐵𝐶內作一內切圓𝑆#，	

並在圓𝑆#內作一個內接等腰直角三角形𝐷𝐸𝐹，其中𝐷𝐸$$$$為圓𝑆#的直徑；	

重複同樣的動作，依次可得到圓𝑆", 𝑆&, …。	

	

則所有圓面積的總和為下列哪個選項？	 	 	

	 	 (1)	 (√2 − 1)𝜋	 	 	 (2)	 #)√## 𝜋	 	 	 	 (3)	 !+√#
#
𝜋	 	 	 	 (4)	 #+√#

#
𝜋	 	 	 	 (5)發散	
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二 、 多 選 題 （ 30 分 ） 	

說明：每題答對者得 10 分，每題各有五個選項。每個選項 2分，所有選項均未作答，該題以 0分計算。	

1.設已知	 	 	 	 	 	分別收斂至𝐿,𝑀，則下列敘述哪些正確？	

(1)	

(2)	 	

(3)	 	

(4)	 	

(5)	 	

	

	

2.	已知函數𝑓(𝑥) = √4 − 𝑥#, 𝑔(𝑥) = 𝑥 − 1，試問下列哪些選項正確？	

(1)	 𝑓(𝑥)的定義域為{𝑥|−2 ≤ 𝑥 ≤ 2, 𝑥 ∈ ℝ}	

(2)	
!

,(')
的定義域為{𝑥|1 ≤ 𝑥, 𝑥 ∈ ℝ}	

(3)	 𝑓(𝑥)的值域為{𝑦|0 ≤ 𝑦 ≤ 2, 𝑦 ∈ ℝ}	

(4)	 𝑓 ∘ 𝑔(𝑥)的值域為{𝑦|−1 ≤ 𝑦 ≤ 1, 𝑦 ∈ ℝ}	

(5)	𝑔 ∘ 𝑓(𝑥)的圖形對稱於 y軸	

	

	 	

	

3.已知數列〈𝑎/〉, 〈𝑏/〉, 〈𝑐/〉, 〈𝑑/〉, 〈𝑒/〉定義如下：	

𝑎/ = V
−1
2
W
/
, 𝑏/ = 2/𝑎/, 𝑐/ = 𝑏/ + 𝑏/+!, 𝑑/ = X

1 − √5
2

Z
/

, 𝑒/ =
1
𝑑/
;	

其中𝑛為自然數。試選出會收斂的數列。	 	

	 	 (1)	 𝑎/	 (2)	 𝑏/	 (3)	 𝑐/	 (4)𝑑/	 	 	 	 	 (5)	 𝑒/	
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三 、 填 充 題 （ 54 分 ） 	

說明：每格答對得 6分，答錯不倒扣，未完全答對不給分。	 	

1. 求下列各極限值（若無極限值，答案請寫“不存在”）	
(A) lim

/→0
!!#!"#

#$#"!$%&
=	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	。	 	

	

	

	

(B) lim
/→0

1/#)2/+!$
/#+23/')%

=	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	。	

	

	

(C) lim
'→!

''+')#
')!

=	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	。	
	

	

	

(D) lim
'→#

( "
')#

+ ')!!
'')')#

) =	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	。	
	

	

	

(E) lim
'→$

''+%
'

=	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	。	
	

	

	

	

(F) lim
/→0

(1 − "
#
+ 3

&
− #%

4
+⋯+ ^− "

#
_
/)!

) =	 	 	 	 	 	 	 	 	 	 	。	 	
	

	

	

	

	

2. 已知無窮數列< 𝑎/ >/5!0 ，其中𝑎/ =
()!)!×#$#"

/'
，若當𝑛 ≥ 𝑘時，|𝑎/ − 0| <

!
#$#&
，	

則此整數𝑘值的最小值為	 	 	 	 	 	 	。	 	 	
	

	

	

3.	考慮函數𝑦 = 𝑓(𝑥) = '

!
"
	,																						𝑥 ≥ 3

|2𝑥| ,							− 2 ≤ 𝑥 < 3
𝑏𝑥# + 12,									𝑥 < −2

，若已知𝑓(𝑥)是一個連續函數，則數對(𝑎, 𝑏) =				 	 	 	 	 	 	 	。	 	 	

	

	

	

4.	承上，試求lim
"→#

%(")(%(#)
"(#

=	 	 	 	 	 	。（若無極限值，答案請寫“不存在”）	 	
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臺北市立第一女子高級中學 112 學年度第一學期第一次期中考	高三數學乙	文組試題	
	

班級：________________	 座號：__________	 姓名：_________________	

---------------------------------------------------------------------------------------	

註：總分超過 100 分者，以 100 分計；班級、座號等欄位劃記錯誤者，扣 5分。	

	

一、單選題：（每題答對者得 6分，共 24 分。）	

1.	

	

2	

	

2.	

	

1	

3.	

	

1	

	

	

4.	

	

3	

	

	

	

二、多重選擇題：（每題答對者得 10 分，每題各有五個選項。	

每個選項 2分，所有選項均未作答，該題以 0分計算，共 30 分。）	

1.	

1	

	

	

2.	

	

1	3	5	

	

3.	

	

1	3	4	

	

	

三、填充題：（每格 6分，共 54 分）	

1.(A)	

	

0	

1.(B)	

	

	 	 	 	 	 	 	 	 5	

	

1.(C)	

	

3	

1.(D)	

	

	 	 	 	 	 	 	 	 	 4/3	

	

1.(E)	

	

不存在	

1.(F)	

不存在	

2.	

	 	 	 	 	 	 	 2024	

3.	

	

	 	 	 	 	 	 	 (18,	-2)	

4.	

	

	 	 	 	 	 	 	 	 2	
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臺北市立第一女子高級中學 112 學年度第一學期第一次期中考	高三數學乙	文組試題	
	

班級：________________	 座號：__________	 姓名：_________________	

---------------------------------------------------------------------------------------	

註：總分超過 100 分者，以 100 分計；班級、座號等欄位劃記錯誤者，扣 5分。	

	

一、單選題：（每題答對者得 6分，共 24 分。）	

1.	

	

	

	

2.	

	

	

	

3.	

	

	

	

4.	

	

	

	

	

	

二、多重選擇題：（每題答對者得 10 分，每題各有五個選項。	

每個選項 2分，所有選項均未作答，該題以 0分計算，共 30 分。）	

1.	

	

	

2.	

	

	

	

3.	

	

	

	

	

三、填充題：（每格 6分，共 54 分）	

1.(A)	

	

	

1.(B)	

	

	

	

1.(C)	

	

	

1.(D)	

	

	

	

1.(E)	

	

	

1.(F)	

	

2.	

	

	

3.	

	

	

4.	

	

	

	

	

	
	

	


